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　 a, bを b > aをみたす実数とする．また，実数全体で定義された関数 f(x)は，逆関数 f−1(x)が存在

する，微分可能な連続関数とする．このとき，

I =

∫ b

a

f(x)dx+

∫ f(b)

f(a)

f−1(x)dx

で定義された値 I を a, bで表せ．

(自作問題 #202021)

[解答例](AA15)

　まず，
∫ f(b)

f(a)

f−1(x)dxを計算する．x = f(t)と置換すると，

∫ f(b)

f(a)

f−1(x)dx =

∫ b

a

tf ′(t)dt

=
[
tf(t)

]b
a
−
∫ b

a

f(t)dt

= bf(b)− af(a)−
∫ b

a

f(x)dx

と求められる．

よって，

I =

∫ b

a

f(x)dx+

∫ f(b)

f(a)

f−1(x)dx

= bf(b)− af(a).

（解答終）
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